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Prova scritta di Analisi Matematica 3

Esercizio 1. (8 punti)
Studiare il limite

lim
(x,y)→(0,0)

x2

y2

√
x2 + y2.

Esercizio 2. (7 punti)
Studiare i punti stazionari della funzione f(x, y) = x2y + y3 + y2 − y + 1.

Esercizio 3. (7 punti)
Sia E =

{
(x, y, z) ∈ IR3 : 0 ≤ z ≤ 1, e−z ≤ x ≤ ez, 2 lnx ≤ y ≤ ln(x2 + z2)

}
, calcolare

l’integrale ∫∫∫
E

zey

x
dx dy dz.

Esercizio 4. (8 punti)
Sia data la curva γ di equazione polare ρ = 2 cos 2θ con −π/4 ≤ θ ≤ π/4.

a) Stabilire se la curva è chiusa e se è regolare a tratti.
b) Scrivere le equazioni parametriche di γ.
c) Impostare l’integrale

∫
γ
ds e calcolare

∫
γ
ω con ω = 1

2 (x dy − y dx).
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