
Calcolo dell’integrale 

� 1
�� + � + 1 �� 

Dobbiamo scomporre la frazione in fra� semplici; in questo caso il denominatore non è scomponibile infa�  

∆= 1 − 4 = 3 < 0 

Cerchiamo di esprimere il denominatore come somma di due quadra� e per questo u�lizziamo il metodo 

del comple�amo al quadrato. 

Per cui al denominatore o�eniamo 

�� + � + 1 = �� + 1
2�� + 1 − 1

4 = �� + 1
2�� + 3

4. 
Quindi: 

� 1
�� + � + 1  �� = � 1

�� + 12�� + �√32 �
�  ��. 

Possiamo me�ere in evidenza per il termine�√�
� ��

e o�eniamo: 
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Per cui integrando si o�ene: 

� 1
�� + � + 1  �� = 2

√3 arctan �2� + 1
√3 � + ! 

 

  



Metodo del completamento del quadrato. 

È una tecnica che perme�e di trasformare un trinomio quadra�co della forma 

"�� + #� + ! = 0 

nella somma del quadrato di un binomio e di una costante  

1. Si riduce il coefficiente di �� a 1 

Dividiamo tu�a l’equazione per ": 

�� + #
" � + !

" = 0 

2. Calcoliamo il termine da aggiungere per completare il quadrato 

Si prende il coefficiente che mol�plica l’incognita di primo grado 
$
%  , lo si divide per 2 e si eleva il risultato al 

quadrato: 

� #
2"��

 

3. Si aggiunge e toglie tale valore e si o�ene: 

�� + #
" � + � #

2"�� + !
" 

Per cui il trinomio diventa: 

�� + #
2"�� + !

" − � #
2"��

 

 


