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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

. Studiare il carattere della serie

Znn! '

n=1

. Stabilire per quali x € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

6"+ 1
PRI
n=1 n

. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

24,2
ety — 1

lim @——— .
(@,9)—(0,0) tg(x? + y2)

. Dire se la seguente funzione ¢ continua, differenziabile in (0,0) e calcolare eventual-

mente il piano tangente

dxy(y® — 2°) (
flry) =9 22 +y?
0 se (z,y) = (0,0).

. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione

flz,y) = ot 4y — 42 — 3y

. Determinare gli estremi globali della seguente funzione

flx,y) =2 +2y* — 4z —7 nell’ insieme A = {(z,y) € R* : 2* +y* < 9}.
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere della serie
o0 n+1

>o-
n!

n=1

2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

=4+ 1
PRI
n=1 n

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

y €x27y2 1
im —.
(@,9)—(0,0) tg(x? + y2)
4. Dire se la seguente funzione ¢ continua, differenziabile in (1,0) e calcolare eventual-
mente il piano tangente
2y

flz,y) = N

5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione
fla,y) =o' -y’ — 4a® — 3y°.
6. Determinare gli estremi globali della seguente funzione

f(z,y) =22* +y* + 62 —7 nell’ insieme A = {(z,y) € R* : 2* +y* < 16}.
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Calcolare il volume del solido

A={(z,y,2) eR®: 22 +¢? <2 <9, —z <y < zV3}.

2. Calcolare il seguente integrale curvilineo

-1
/y ds,
4 T

dove v ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (2 + cos(t), 1 +sin(t)), t € [0, 7].

3. Calcolare I'area della seguente superficie ¥ di equazione cartesiana

z=24+9% 1< 2 <4

4. Dire se la seguente forma

1 1
w = (23y* + 2y + 2)dw + (§x4y - 5:1:2 - ey> dy

¢ esatta in R2?, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
I'integrale curvilineo fyw, dove v € una curva avente come primo estremo il punto
A = (0,2) e come secondo estremo il punto B = (1,1).

5. Sia definito il dominio
D={(v,y) eR*: 2 <2,y >z —4dy<az+2}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando le formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ zdx + xydy + rzdz
oty

esteso al bordo della porzione di piano z = 1 —x — 4, che si proietta sul triangolo di

vertici A = (0,0), B = (1,0) e C = (0, 2).
Z
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

e on n
SreT
“—~ n(n+1)

. Dire se la seguente funzione é continua, differenziabile in (0,0) e calcolare eventual-

mente il piano tangente

fr,y) = q 2 + 42

. Determinare gli estremi della funzione

e

13 . . .
SY —1y~ + 62 vincolati al piano x +y — 2 = 0.

fx,y) = 5

. Dire se la seguente forma

. 1 1
w = (% + 2y + 2)dx + <§x4y + 53:2 + ey) dy
¢ esatta in R2?, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
I'integrale curvilineo fyw, dove 7y € una curva avente come primo estremo il punto
A = (0,2) e come secondo estremo il punto B = (1, 1).

. Sia definito il dominio

D={(ry)eR®:x<2y>a2°—4y<z+2}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando le formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ zdx 4+ xydy + rzdz

oty

esteso al bordo della porzione di piano z = 1 — x — £, che si proietta sul triangolo di
vertici A = (0,0), B = )e C =(0,2).
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Calcolare il volume del solido

A={(z,y,2) eR 2 + oy <2<40>y> —x\/g}
2. Calcolare il seguente integrale curvilineo

/\/x2 + y?ds,
v

dove v ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (e’ cos(t), e’ sin(t)), t € [0, 27].
3. Calcolare I'area della seguente superficie ¥ di equazione cartesiana

z=a+9* cona®+y? > 1,2<2.

4. Dire se la seguente forma

2xy 1

- - ——
w (1+x2)2$ 1+:E2y

¢ esatta in R2, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
I'integrale curvilineo fvw, dove v ¢ il segmento che congiunge i punti A = (0,0) e
B = (1,1) nell’ordine.

5. Sia definito il dominio
D={(z,y) eR*:2>0,x <1l,y>2*—3,y<3—a}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando le formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ (1+ 22)dx + y*dy + wydz
oty

esteso al bordo della curva intersezione del piano z = 2 — x — y con il cilindro
2+ =1

43 \)th}: -9 ~ C
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere della serie

[e. 9] n27n

>3-
n!

n=0

2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
o0

DL
“—~n(n+1)

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

3, 2.2
lim Y-y
(@y)—(00) z*+y?

4. Dire se la seguente funzione ¢ continua, differenziabile in (0,0) e calcolare eventual-
mente il piano tangente
2x2y2
fla,y) = 22 + ¢
0 se (z,y) = (0,0).
5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione
2

f(z,y) = yz — (x4 1) sin(y) con y € [0, 27].

6. Determinare gli estremi della funzione

f(z,y) = 2®y — 22° —y +2r  vincolati al piano 5z —y + 4 = 0.

3\ Neow esé(e.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

&2>

s) 34

A

STy
“—~n(n+1)

Dire se la seguente funzione & continua, differenziabile in (0,0) e calcolare eventual-
mente il piano tangente

2$2y2

flzy) = 22 + ¢

0 se (z,y) = (0,0).

Determinare gli estremi della funzione

f(z,y) = 2%y — 22° — y + 2 vincolati al piano 5z — y + 4 = 0.

Dire se la seguente forma

2 1
it dr —

—_— —d
(14 22)2 11227

w =
¢ esatta in R2?, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
I'integrale curvilineo fpyw, dove v ¢ il segmento che congiunge i punti A = (0,0) e
B = (1,1) nell’ordine.

. Sia definito il dominio

D={(z,y) eR*:2>0,x <1,y >2*—3,y<3—x}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando le formule di Gauss-Green.

Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ (1+ 22)dx + y*dy + wydz
oty

esteso al bordo della curva intersezione del piano z = 2 — x — y con il cilindro
@2 py? =1
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere delle serie

Z—sm() e i(—l)"sin(%).

n=1
2. Dire se esistono, ed eventualmente calcolare, i seguenti limiti

lim sin(zy) . lim sin(z? + y?)

(2.y)—(0,0) T2 + 2 (zy)—00) /22 +y2

3. Determinare il minimo e il massimo assoluti della funzione

f(z,y) = 2 — 2* — 9 nel dominio D = {(z,y) € R* : 2* +¢* < 1}.

4. Data la forma differenziale
1 1
dx + dy,
T\/TY Y\/TY

dire se é esatta e in caso affermativo trovare una funzione potenziale.
Infine, calcolare l'integrale curvilineo fww, dove v ¢ la curva di parametrizzazione

r(t) = (2 + cos(t),1 + sin(t)) con t € [0, 7.

W =

5. Sia definito il dominio
D={(z,y) eR?*: 1< 2”+4* <2}

Dopo aver rappresentato graficamente D e l'orientazione 0D, calcolare 'area del
dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ (x +y)dx + (2 — y)dy + zydz
oty

dove X = {(7,y,2) € R®: 2 = 2% + ¢, 2% + y* < 4}.

‘(3 UC&U)— —ﬁ—kC
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

oo

STy
“—~n(n+1)

Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite
. 23y — a2y
lim ———

(xy)—(00) xt+y

Determinare il minimo e il massimo assoluti della funzione

flz,y) =y — y* — 2° nel dominio D = {(z,y) € R?: 2® + > < 1}.

. Dire se la seguente forma

1 1
w = (2%y* + 2y + 2)dx + <§x4y + §x2 -+ ey> dy

¢ esatta in R?, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
I'integrale curvilineo fvw, dove v € una curva avente come primo estremo il punto

A = (0,2) e come secondo estremo il punto B = (1, 1).
Sia definito il dominio
D={(z,y) e R?* : 4 < 2”+4* <9}

Dopo aver rappresentato graficamente D e l'orientazione 0D, calcolare 'area del
dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ (14 22)dx + y*dy + zydz
oty

esteso al bordo della superficie intersezione del piano z = 2 — x — y con il cilindro

2 2 _ 1
<ty = 15"

G v Z
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

(o] 1 .

n=1

2. Determinare per quale valore di « é continua in (0, 0) la seguente funzione

fla,y) = {M se (,y) # (0,0),
b B )'

3. Determinare il minimo e il massimo assoluti della funzione
f(z,y) = 2* + y* — 32y + 2 nel dominio D = {(z,y) € R* : 2° +¢* < 1}.
4. Dire se la seguente forma
w=(y—z)de+ (x — 2)dy — (z +y)dz

¢ esatta in R3, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
'integrale curvilineo fww, con v(t) = (¢,t%,3), 0 <t < 1.

5. Utilizzare una delle formule di Gauss-Green per calcolare il seguente integrale
Y
————dxdy
/ /D Va2 +y?
incui D= {22 +¢?><2,0<y<+3z}.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale
/ —y3de 4+ 23dy — 23dz,
oty
dove X ¢ il bordo di X = {zx +y+ 2 =222+ ¢y* < 1}.

«) Olyg ) = TY-F -3~ C
«
s) =
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

oo

Z M(I +3)".

“—~ n(n+1)

2. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

$3y _ w2y2
11m _—
(@y)—(00) z* +y?

3. Determinare il minimo e il massimo assoluti della funzione
f(z,y) = 2* + y* — 3zy + 2 nel dominio D = {(z,y) € R* : 2° + ¢* < 1}.
4. Dire se la seguente forma
w=(y—z)dz+ (x — 2)dy — (z + y)dz

¢ esatta in R3, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
Iintegrale curvilineo [ w, con y(t) = (¢,1%,3), 0 <t < 1.

5. Utilizzare una delle formule di Gauss-Green per calcolare il seguente integrale

dxdy

Yy
//D V2 +y?
in cuiD:{$2+y2§2,O§y§\/§x}.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ (14 22)dx + y*dy + wydz
oty

esteso al bordo della curva intersezione del piano z = 2 — x — y con il cilindro
% + y2 = %.

¢) Oly ) T KGR X C
«
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere della serie

[e. 9] n27n

>3-
n!

n=0

2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

oo

1+27
S e
“—~ n(n+1)

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

3, .22
lim Y=Y
(z,9)—(0,0) %+ y*

4. Dire se la seguente funzione ¢ continua, differenziabile in (0, 1) e calcolare eventual-

mente il piano tangente
flzy) =V (y—1)+ 1

5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione
y?

flz,y) = T (x + 1)sin(y) con y € [0, 27].

6. Determinare gli estremi della funzione

f(z,y) = 2*y — 22° —y + 2 vincolati al piano 5z —y + 4 = 0.

5@> CCN%\MQ&, \n CO/) A_J/ N Q&L%‘\\A (Q)/LB,
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere della serie

>o-
n!

n=0
2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

oo

1447 .,
;n(n+1)(x+6) '

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite
w2y — a2y

1 _—.
(z.9)=(0,0) 22+ 12

4. Dire se la seguente funzione ¢ continua, differenziabile in (0,0) e calcolare eventual-
mente il piano tangente

f(z,y) = |z[In(1 +y).
5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione
fla,y) =a* +y° —da® = 3y°.
6. Determinare gli estremi della funzione
5 4 13

flz,y) = gy - 73/2 + 6x  vincolati al piano x +y — 2 = 0.

4\ cadnuc Aﬁ% W (g C’D/ Qoo %&Q}Aﬁ% 2=O
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

. Calcolare il volume del solido

A={(z,y,2) eR*: 2 > a2+ 42, 2 + y* + 2* — 2 < 0}.

. Calcolare il seguente integrale curvilineo

J@=-20-1+ 1,

Y

dove v ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (2 + 2 cos(t), 1 + 2sin(t)), t € [0, 27].

. Calcolare il seguente integrale superficiale

// y+l do
b 1_‘_§_‘_4y2

dove X é la porzione del paraboloide ellittico z = —%2 — y? situata sopra il piano
z=—1.

. Dire se la seguente forma

Yy T

= ———=d ——
“ V14 22y x+\/1+2xy

é esatta nel suo dominio, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine,
calcolare l'integrale curvilineo fww, dove v ¢ una curva avente come primo estremo

dy

il punto A = (0,0) e come secondo estremo il punto B = (1,2).

. Usando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ /D (4ay — ) dady,

dove D = {(z,y) e R* :x > 4?0 <y < 1,2° + y* < 5}.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ xdx + ydy + xvydz
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro 2% +y? = 4 e del paraboloide
2
z= %2 + ¥-, orientata in modo che il versore normale punti verso l'asse z.
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

. Calcolare il seguente integrale triplo

/ / /A (z* + 5?) ddydz,

dove A ¢é la regione contenuta all’interno del cilindro 2% +y? = 1, al di sotto del piano
2z = 3 e al di sopra del paraboloide z = 1 — 22 — 3%

. Calcolare il seguente integrale curvilineo

/ 3v2 ry2tds,
gl

dove 7 ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (5¢%, 242 1), t € [0,1].

. Calcolare 'area della porzione di superficie ¥ di equazione cartesiana z = /x? + y?

situata al di sotto del piano z = \%(y + 2).

. Dire se la seguente forma

w = 2yzdxr + 2z(x + 3y)dy + (y(2x + 3y) + 22)dz

é esatta nel suo dominio, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine,
calcolare l'integrale curvilineo fvw, dove v ¢ una curva avente come primo estremo
il punto A = (1,1,1) e come secondo estremo il punto B = (2, 3,4).

. Usando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ /D (3 — 22%y) dxdy,

dove D ={(z,y) e R?: 22+ 1> >1,0<2<1,0<y <22+ 1}.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ zdx + xdy + ydz
oty

lungo il bordo della superficie ¥ di equazione z = xy che si proietta nel dominio
D = {(z,y) € R?: 22 +y? < 1}, orientata in modo che il versore normale punti verso
I’asse z.

_ 2% )
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
e/o totalmente

= 2n + 1 .
Z(n—l)(n—i—Q)(x_z) '

n=2

2. Dire se la seguente funzione é continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare

eventualmente il piano tangente
2y
f({L' y) — 1'2 +y2 se (x7y) 7& (an)

0 se (z,y) = (0,0).

3. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione

flx,y) = 2wy + T,

4. Dire se la seguente forma

Yy T

= ———=d ——
“ V14 22y x+\/1+2xy

é esatta nel suo dominio, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine,
calcolare l'integrale curvilineo fww, dove v ¢ una curva avente come primo estremo

dy

il punto A = (0,0) e come secondo estremo il punto B = (1,2).

5. Usando il teorema di Gauss-Green, calcolare

//[)(456334 — x) dxdy,

dove D = {(z,y) e R? :x > 4%, 0 <y < 1,22+ y* < 5}.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale
/ xdx + ydy + xydz
oty

lungo il bordo della superficie ¥, intersezione del cilindro 22 +y? = 4 e del paraboloide
2
z= % + ¥-, orientata in modo che il versore normale punti verso l'asse z.

) Lo v, (40, AE) L (BT <L
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
e/o totalmente

= 3n +2 n
Z(2n+1)(2n+3)<x_3) '

n=1

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

Ty
flx,y) = ¢ 22 + 32
0 se (z,y) = (0,0).

3. Determinare gli estremi della funzione

3
flr,y)=2"+y° + 3% +1 nellinsieme D = {(z,y) € R* : 42° + y* — 1 = 0}.

4. Dire se la seguente forma
w = 2yzdx + 2z(x + 3y)dy + (y(2z + 3y) + 22)dz

¢ esatta nel suo dominio, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine,
calcolare l'integrale curvilineo f,y w, dove v € una curva avente come primo estremo
il punto A = (1,1,1) e come secondo estremo il punto B = (2,3,4).

5. Usando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ /D (3 — 22%y) dzdy,

dove D={(z,y) eR?*: 2> +y* >1,0<z<1,0<y <z?+1}.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale

/ zdr + xdy + ydz
oty

lungo il bordo della superficie ¥ di equazione z = xy che si proietta nel dominio
D = {(z,y) € R*: 22 +y? < 1}, orientata in modo che il versore normale punti verso
’asse z.
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4) UCX/ES;@“» 2x4% v 3Fe @ e S) W 2« &) |
23S 4



LQ o @W‘*\mQQ, (~ \/q ) \/él
Z)\ CCV\J“M/ d\fv& \\" CQ OD NS RSN WQJ &=0
3) t\-ﬁz ’@); ﬁ \R\MNASS Cﬁ @_ &\ﬁ, Wi ASS
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Matricola: . ...,

Prova scritta di Analisi Matematica 2
1. Stabilire la convergenza puntuale della seguente serie di funzioni

i1+\/ﬁ< 5z >n
3+n \z—1/

n=1

2. Dire se la seguente funzione & continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

(2 +y?)sin A=) se (n.y) # (0,0)
0 se (z,y) = (0,0).

flz,y) =

3. Determinare il minimo e il massimo assoluti della funzione

f(z,y) = xy nellinsieme D = {(z,y) € R? : a” + 4y” < 1},

4. Determinare per quali valori di a € R la forma differenziale

2z sin(4y) 5 o
w=—————=dr — cos(4y) In(a”z” + 1)d
¢ esatta nel suo dominio. Per uno di tali valori, trovare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove 7 € una qualunque curva regolare

s

avente come primo estremo il punto A = (0,7) e come secondo estremo il punto

B=(1,3m).
5. Sia definito il dominio
D={(r,y) eR*:0<2r<1,2°-3<y<3—x}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema della divergenza, il flusso del campo F(z,y,z) =
(3y — x, 22, zy) uscente dalla sfera centrata nell’origine e raggio 3.

A) a= 4 g7 -\ AN C
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
1. Stabilire la convergenza puntuale della seguente serie di funzioni

i n+2< 4x )”
n2+3\zx+1/°

n=1

(Si consiglia la sostituzione ¢ = %)

2. Dire se la seguente funzione & continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

Flz,y) = (22 + 9?) Sin<\/x;Ty2> se (z,y) # (0,0)
0 se (z,y) = (0,0).

3. Determinare i massimi e minimi relativi della funzione
@2 ?)

flay) =y(l—a?)e >

4. Determinare per quali valori di a € R la forma differenziale

~ 2wcos(Ty)

T2 49 dz — sin(7y) In(a*2® + 1)dy
x

é esatta nel suo dominio. Per uno di tali valori, trovare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare 'integrale curvilineo f7 w, dove 7 ¢ una qualunque curva regolare
avente come primo estremo il punto A = (1,27) e come secondo estremo il punto

B = (3,0).
5. Sia definito il dominio
D={(z,y) eR*:y—-3<2<5-320<y<2}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

&

Calcolare, mediante il teorema della divergenza, il flusso del campo F(z,y,z) =
(23,13, 2%) uscente dalla corona sferica A = {(x,y,2) € R®: 1 <2 +¢y% + 22 <9}

4)%=18 Ulry)- A G (2977 ) con ) o
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
(o]
1
Z 3n<n + 1)31-”‘
n=1

2. Determinare per quale valore di « é continua in (0, 0) la seguente funzione

fla,y) = {M se (,y) # (0,0),
b B )'

3. Determinare 1 massimi e minimi relativi della funzione

@4+
2

f(:E,y) = y(l - ‘/172)6
4. Dire se la seguente forma
w=(y—z)de+ (x — z)dy — (z + y)dz

¢ esatta in R3, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
'integrale curvilineo fvw, con v(t) = (¢,t%,3), 0 <t < 1.

5. Sia definito il dominio
D={(z,y) eR*:y—3<2<5—-120<y<2}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema della divergenza, il flusso del campo F(z,y,z) =
(23,43, 2%) uscente dalla corona sferica A = {(z,y,2) € R®: 1 < 2% + ¢y + 22 < 9}.

&) Olyg ) = TY-FH—3L~ C
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

22”n+1

n=1

. Determinare per quale valore di « & continua in (0,0) la seguente funzione

e@?+y?) _q
Foy) = {W se (z,y) # (0,0),

« se (z,y) = (0,0).

. Determinare gli estremi globali della funzione

f(z,y) = 2% +2y* — 42 — 7 nellinsieme A = {(z,9) € R? : 2° 4+ ¢* < 9}.

. Dire se la seguente forma

w=2yzdr + 2z(x + 3y) dy + (y(2x + 3y) + 2z) dz

¢ esatta in R3, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
lintegrale curvilineo [ w, con v(t) = (¢,1°,3), 0 <t < L.

. Sia definito il dominio

D={(r,y) eR*: 2 <2, y>a2”—4 y<x+2}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema della divergenza, il flusso del campo

uscente dalla corona sferica A = {(z,y,2) € R :2 < 2% + y? + 22 < 4}.

D Vvya) = 2rgp« 398« < <
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

. Stabilire se la seguente funzione é continua in (0, 0)

n x2 2
Fay) = | et se (@y) #(0,0),
7 2 se (z,y) = (0,0).

. Determinare gli estremi globali della funzione

f(z,y) =2 +2y* — 4 — 7 nellinsieme A = {(z,9) € R? : 2° +¢* < 4}.

. Dire se la seguente forma

w=¢e"yzdr+e*zdy+e"ydz

¢ esatta in R3, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare
'integrale curvilineo fww, con v(t) = (t,t%,2), 0 <t < 1.

. Sia definito il dominio

D={(r,y) eR*: 2 <3, y>2"—-9 y<x+3}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema della divergenza, il flusso del campo

F(xayvz) - (I’3+.Ty+IZ,y3 _92723 —yZ)

uscente dalla corona sferica A = {(z,y,2) € R3:2 < 2?2 + y? + 2% < 3}.

AD Ucﬁ/ﬂ)‘}g = Qﬂ‘é—’c,k C
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere della serie

oo .2

e'ﬂ n
Z n!
n=>0

2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

9 4 4n
> o
n:ln +n

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

In(1 + 22 + y?)
i )
(@y)—(0,0) 1 — cos(z? + y?)

4. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0,2), differenziabile in (0,2) e calcolare
eventualmente il piano tangente

f(zy) = /23 (y? —4) + 4.
5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione
fla,y) =y + (z +2) cos(y) con y € [0, 2x].

6. Determinare gli estremi della funzione

f(z,y) =2y vincolati alla circonferenza 2 4+ y* — 1 = 0.
$) (T, (31, 2w ) sl
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Studiare il carattere della serie

Znn+1

n=0

2. Stabilire per quali z € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
o
3+6m
Z - (x+1

n=1

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

. In(l1+a2%+y )
lim
(,5)—(0,0) x2 498

4. Dire se la seguente funzione & continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

f(@,y) = 2" In(1 +y).
5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione
fla,y) =e""(a" —2%).
6. Determinare gli estremi globali della funzione

f(z,y) =2y nell'insieme A = {(z,y) € R*: 2”4+ 2y* < 1}.

4) Canbwer , d n (00), Qe ferede 220
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2
1. Calcolare il volume del solido

A={(z,y,2) € R 1a? +y* <2z, 2% <a® + 4}

2. Calcolare il seguente integrale curvilineo
/ (3z + 7) ds.
2l

dove ~y ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (t,t?), t € [0, 1].

3. Calcolare il seguente integrale superficiale

2
//—Jﬁ——w&
2y 1422+ 8

dove X ¢ la porzione del paraboloide ellittico z = —% — % situata sopra il piano
z=—1

4. Dire se la seguente forma

2 1
w=— ‘ dx + dy + dz
y — a? y — a?

é esatta nel suo dominio, qualora non lo fosse trovare un insieme in cui sia esatta
e determinare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare 'integrale curvilineo
f7 w, dove «y é una curva avente come primo estremo il punto A = (0,1,1) e come

secondo estremo il punto B = (1,2,2).

5. Sia definito il dominio

2

Y 2
D= R?: —y<az<—L 2yl
{(x,y)e y<uxz< 5% 5y}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale
/ (y + z)dx + 2(x + z)dy + 3(z + y)d=
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro 2% +y? = 9 e del paraboloide
2 2 : . .
z=1— % — %, orientata in modo che il versore normale punti verso I'asse z.



— Tt — 1 {2 6’5 % Z‘ ;5 /4 T‘
_ Z —

DHUGP= KEs XY rye 5) & €)X

Matricola: .. ...

CF U
Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Calcolare il volume contenuto tra la semisfera superiore z? + y?> + 2> = 1 e il

paraboloide z = v/2(x? 4 3?).
2. Calcolare il seguente integrale curvilineo

z?(1 + 8y)

ds,
vV 14y +4x?y

dove v ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (¢,t?,In(t)), t € [1,2].

3. Calcolare 'area della porzione di superficie ¥ di equazione cartesiana z = \/x? + y?
situata al di sotto del piano z = 1(y + 1).

4. Dire se la seguente forma
w = (27 + 5¢°)dx + (152y* + 2y)dy

¢ esatta nel suo dominio, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine,
calcolare 'integrale curvilineo fvw, dove ~(t) = (cos(t),sin(t)) con t € [0, 27].

5. Sia definito il dominio

2
Y 2

D = R?: 4 Zy<az<ys.

{(m,y)e 5% 5y_m_y}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale
/ (2y + z)dx + (3x + 2)dy + (3x + 2y)d=
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro 2% +1? = 1 e del paraboloide
2 =9 — 2% — 4%, orientata in modo che il versore normale punti verso I'asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
o
2(2 — )"
n=0
Suggerimento: porre t = 2 — 2.
Facoltativo: Determinare la somma della serie.

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

V1+a?—y?

f(xvy): 1+x2+y2 :

3. Determinare gli estremi della funzione f(z,y) = x® +y* + %JJ + 1 vincolati all'insieme
A={(r,y) e R?: 42% + 1> — 1= 0}.

4. Dire se la seguente forma

2z 1
w=— sdx + Sdy + dz
y—x y—x
¢ esatta nel suo dominio, qualora non lo fosse trovare un insieme in cui sia esatta
e determinare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare 'integrale curvilineo
f7 w, dove v & una curva avente come primo estremo il punto A = (0,1,1) e come

secondo estremo il punto B = (1,2,2).

5. Sia definito il dominio

2
Y 2

D= R2: —y<az<-L_2,0
{(x,y)e y<z< 5 5y}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, I'integrale
/ (y + z)dx + 2(x + z)dy + 3(z + y)d=
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro 22 +y? = 9 e del paraboloide

=12 _ 2 o i do che il ] i k
Zz = — I — 3, orientata 1in modo che 1l versore normale pllIltl VEIrso 1l asse 2.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

e/o totalmente
oo

2(3 — )"

n=0

Suggerimento: porre t = 3 — 22
Facoltativo: Determinare la somma della serie.

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (1,0), differenziabile in (1,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

flz,y) =1 1+ dev + ry?.

3. Determinare gli estremi della funzione f(x,y) = 42* + y* — 2o — 4y + 1 vincolati
all'insieme A = {(z,y) € R? : 42% + y* — 1 = 0}.

4. Dire se la seguente forma
w = (22 + 5y°)dx + (1529 + 2y)dy

¢ esatta nel suo dominio, in tal caso trovare una funzione potenziale per w. Infine,
calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove ~y(t) = (cos(t),sin(t)) con t € [0, 27].

5. Sia definito il dominio
2
Y 2
D= R? . = <z<
{(wy)é or TEyST y}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale
/ (2y + z)dx + (3x + 2)dy + (3 + 2y)d=
oty

lungo il bordo della superficie ¥, intersezione del cilindro 22+y? = 1 e del paraboloide
2z =9 — 22 — %, orientata in modo che il versore normale punti verso I’asse z.
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Calcolare il volume del solido

A={(z,y,2) eR* 12 +y* <2y, 2" <2’ +y}.
2. Calcolare il seguente integrale curvilineo

A (20 + 2/7) ds,

dove ~y ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (t,t?), t € [0, 1].

3. Calcolare I'area della porzione di superficie ¥ di equazione cartesiana z = \/x2 + 12
situata al di sotto del piano z = 1(y + 1).

4. Dire se la seguente forma
de dy dz
=—+—=+—
x Yy z

w

¢ esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove v & una curva avente come primo
estremo il punto A = (1,1, 1) e come secondo estremo il punto B = (2,2, 2).

5. Sia definito il dominio

2 9
D:{(m,y)eRQ:%+§y§x§y}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e I'orientazione positiva 0D, calcolare I'area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale
/ (2y + 2)dz + (x + 32)dy + (4z + y)dz
oty

lungo il bordo della superficie ¥, intersezione del cilindro 22 +y? = 4 e del paraboloide

> 2 : . .
z =1— % — % orientata in modo che il versore normale punti verso I'asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

- 1

n=1

Suggerimento: porre t = 2 — 2.

. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare

eventualmente il piano tangente

In(1+ 22 — y?)
1+ 22 + 92

flz,y) =

. Utilizzando il metodo dei moltiplicatori di Lagrange, determinare gli estremi della

funzione f(x,y) = 2?+y*+2z+1 vincolati all’insieme A = {(z,y) € R? : 4a?+y>—1 =

0}.

. Dire se la seguente forma

de dy dz
—Ete s
¢ esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove v & una curva avente come primo
estremo il punto A = (1,1, 1) e come secondo estremo il punto B = (2,2, 2).

. Sia definito il dominio

29
DZ{(ﬂf,y)GRQ:yZJrgnySy}-

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ (2y + z)dz + (x + 32)dy + (4 + y)d=
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro % +y? = 4 e del paraboloide

2 2 : . .
z =1— % — %, orientata in modo che il versore normale punti verso I'asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
- 1
IR
n=1 n
Suggerimento: porre t = 3 — 2.

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

flz,y) =1 — /22 + 92

3. Utilizzando il metodo dei moltiplicatori di Lagrange, determinare gli estremi della
funzione f(x,y) = 42% + y? — 2x — 4y + 1 vincolati all’insieme A = {(z,y) € R?:
42° +y? — 1 =0}.

4. Dire se la seguente forma

dr dy

PR

2y

é esatta nel suo dominio, qualora non lo fosse trovare un insieme in cui sia esatta
e determinare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare 'integrale curvilineo
J,w, dove y(t) = (2 + cos(t),2 + sin(t)) con ¢ € [0, 27].

5. Sia definito il dominio

2 2
D:{(x,y)ERQ:—ygxg—yZ—gy}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale
/ 2(y + z)dx + (x + 42)dy + (2 + 3y)dz
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro 22 +y? = 3 e del paraboloide
2z =1 —32% — 3y?, orientata in modo che il versore normale punti verso l'asse z.
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34

Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

. Calcolare il volume del solido

A={(z,y,2) eR* 12 +y* <2y, 2" <2’ +y}.

. Calcolare il seguente integrale curvilineo

A (20 + 2/7) ds,

dove ~y ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (t,t?), t € [0, 1].

. Calcolare 'area della porzione di superficie ¥ di equazione cartesiana z = /x? + y?

situata al di sotto del piano z = 1(y + 1).

. Dire se la seguente forma

de dy dz
= —+ =+ =
x Yy z

w

¢ esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove v & una curva avente come primo
estremo il punto A = (1,1, 1) e come secondo estremo il punto B = (2,2, 2).

. Sia definito il dominio

2 9
D:{(m,y)eRQ:%+§y§x§y}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e I'orientazione positiva 0D, calcolare I'area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ (2y + 2)dz + (x + 32)dy + (4z + y)dz
oty

lungo il bordo della superficie ¥, intersezione del cilindro 22 +y? = 4 e del paraboloide

> 2 : . .
z =1— % — % orientata in modo che il versore normale punti verso I'asse z.



4) . ¢. L—2, NIV S\}5 1:3/ ConN - u\x%jp T=2%\ < E_%,\F2J>
CQQU(Q' EO\) S R OvB{b
2) Conliveer (n Co)g\ VUL c&k%& w (s Qb

NOmME € COZNOINE: . .. ... e e e

Matricola: . ...,

Prova scritta di Analisi Matematica 2

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
Sl
o 6n
Suggerimento: porre t = 3 — 2.

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0,0), differenziabile in (0,0) e calcolare
eventualmente il piano tangente

flz,y) =2+ 422 + 92

3. Utilizzando il metodo dei moltiplicatori di Lagrange, determinare gli estremi della
funzione f(z,y) = 42 + y? — 2z — 4y + 1 vincolati all’'insieme A = {(z,y) € R? :
42 +y* — 1 =0}.

4. Dire se la seguente forma
_dx | dy dz

22 " 328
é esatta nel suo dominio, qualora non lo fosse trovare un insieme in cui sia esatta
e determinare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo
f7 w, dove v & una curva avente come primo estremo il punto A = (1,2,3) e come
secondo estremo il punto B = (4,5,6).

5. Sia definito il dominio

22
D:{(m,y)ERQ:—yng—%—gy}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e I'orientazione positiva 0D, calcolare I'area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale
/ 2(y + z)dx + (x + 42)dy + (2x + 3y)dz
oty

lungo il bordo della superficie ¥, intersezione del cilindro 22 +y? = 3 e del paraboloide
2z =1 —32% — 3y?, orientata in modo che il versore normale punti verso l'asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

=1
ZR 2—95

n=1

Suggerimento: porre t = 2 — 2.

. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (1,0), differenziabile in (1,0) e calcolare

eventualmente il piano tangente

flz,y) =14/ (x—1)2 4+ 42

. Utilizzando il metodo dei moltiplicatori di Lagrange, determinare gli estremi della

funzione f(x,y) = 2?+y*+2z+1 vincolati all’insieme A = {(z,y) € R? : 4a?+y>—1 =

0}.

. Dire se la seguente forma

dx dy dz
T2 4?2 623
é esatta nel suo dominio, qualora non lo fosse trovare un insieme in cui sia esatta
e determinare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo
f7 w, dove v & una curva avente come primo estremo il punto A = (1,1,1) e come
secondo estremo il punto B = (1,2,2).

. Sia definito il dominio

22
D:{(x,y)GRQ:yZ—i-gnygy}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e I'orientazione positiva 0D, calcolare I'area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ (2y + 2)dx + (x + 32)dy + (4z + y)d=z
oty

lungo il bordo glella superficie Y, intersezione del cilindro 22 +y? = 4 e del paraboloide
2
z=1-—% — L orientata in modo che il versore normale punti verso l’asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2

. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

=1
Z% 2—95

n=1

Suggerimento: porre t = 2 — 2.

. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (0, 1), differenziabile in (0,1) e calcolare

eventualmente il piano tangente

flr,y) =1+ 22+ (y — 1)2

. Utilizzando il metodo dei moltiplicatori di Lagrange, determinare gli estremi della

funzione f(x,y) = 2?+y*+2z+1 vincolati all’insieme A = {(z,y) € R? : 4a?+y>—1 =

0}.

. Dire se la seguente forma

dx dy dz
322 by? 723
é esatta nel suo dominio, qualora non lo fosse trovare un insieme in cui sia esatta
e determinare una funzione potenziale per w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo
f7 w, dove v & una curva avente come primo estremo il punto A = (1,1,1) e come
secondo estremo il punto B = (1,1, 2).

. Sia definito il dominio

22
D:{(x,y)GRQ:yZ—i-gnygy}.

Dopo aver rappresentato graficamente D e I'orientazione positiva 0D, calcolare I'area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

. Calcolare, mediante il teorema di Stokes, l'integrale

/ (2y + 3z)dzx + (4x + 52)dy + (62 + Ty)dz
oty

lungo il bordo glella superficie Y, intersezione del cilindro 22 +y? = 4 e del paraboloide
2
z=1-—% — L orientata in modo che il versore normale punti verso l’asse z.
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2
Versione A

1. Studiare il carattere della serie

oo
Zl + n?
2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

>

n=1

n

x—2

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

sin( =+ 2+y 5)

lim ————5—.
(@a)i=oo In(1+ 537)

4. Dire se la seguente funzione é continua in (0,0), derivabile parzialmente in (0, 0),
differenziabile in (0, 0) e calcolare eventualmente il piano tangente

55 se (a,y) #(0,0),
fz.y) {O se (z,y) = (0,0).

5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione

f(x,y) =22 — 3y° — 4a® — ¢

6. Determinare gli estremi globali della funzione

f(z,y) =2y nellinsieme A = {(z,y) € R* : 2% + 49* < 1}.
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Prima prova parziale di Analisi Matematica 2

Versione B
1. Studiare il carattere della serie
i 4n? +n3
— 2n3 4+ 10°

2. Stabilire per quali = € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

(@) 3TL .
> S

n=0

3. Dire se esiste, ed eventualmente, calcolare il seguente limite

3
lim 1— COS(:EZ—W).

4
|(m,y)|—>oo 612+y2 — 1

4. Dire se la seguente funzione é continua in (0,0), derivabile parzialmente in (0, 0),
differenziabile in (0, 0) e calcolare eventualmente il piano tangente

[ w200,
f@,9) {O se (z,y) = (0,0).

5. Determinare gli estremi relativi della seguente funzione

f(z,y) = 20* + 3y® — 42 — o/

6. Determinare gli estremi globali della funzione

f(z,y) =2y nellinsieme A = {(z,y) € R* : 2% + 3y* < 1}.
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2
Versione A

1. Calcolare il seguente integrale triplo

/// V2 + y? dedydz
A

con A limitata dal cilindro z? + y? = 25 e dai piani z = —1 e z = 2.
2. Calcolare il seguente integrale curvilineo

22(1 + 8y)

———" s,
vV 1+y+4x?y

dove v ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (t,2 Int), t € [1,2].

3. Calcolare il seguente integrale superficiale

1
/ / N ST
2
1+ 5+ 4y?
dove ¥ é la porzione del paraboloide ellittico z = —%2 — 92 situata al di sopra del piano

z=—1.
4. Dire se la seguente forma
y?
w= ( + cosy) dx + 2ylnz — xsiny)dy
x
é esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per w. Infine,

calcolare l'integrale curvilineo fv w, dove 7y € una curva avente come primo estremo il punto
A = (1,7) e come secondo estremo il punto B = (2, 7).

5. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare
/ zydx + xtydy,
o+tD

dove 87D ¢é la curva chiusa, orientata positivamente, unione di 71, Y2, 73, Y2 espresse in
coordinate cartesiane rispettivamente da x = 4%, y =1, 22 +4?> =5,y = 0 (z,y > 0).

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare la circuitazione
/ xdxr + ydy + xydz
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro z? + y?> = 4 e del paraboloide
n 2 . . . .
z= % + Y-, orientata in modo che il versore normale punti verso l'asse 2.
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Seconda prova parziale di Analisi Matematica 2
Versione B

1. Calcolare il seguente integrale triplo

[ dzaya:

con A compresa tra i cilindri 22+ 22 =1lea?+22 =4 etraipianiy=0ecy = z+2.

2. Calcolare il seguente integrale curvilineo
22(1+ 2)
v V1+y+4z?y

dove 7 ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (¢,¢%,Int), ¢t € [1,2].

ds,

3. Calcolare il seguente integrale superficiale

1
————dS
//21+4x2+4y2 ’

dove ¥ ¢ il grafico di z = 2zy con (x,y) € D = {(z,y) e R?: —z <y <0, 22 + 9> <
1}.

4. Dire se la seguente forma
2

Y

é esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo fﬂ/ w, dove v & una curva avente come primo

1
w=(2xIny —ysinzx)dr + <x —i—cosx) dy

estremo il punto A = (7,1) e come secondo estremo il punto B = (7, 2).

5. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ v*y*dx + 2xdy,
o+D

dove 9T D ¢ la curva chiusa, orientata positivamente, unione di v;, o, 3 espresse in
coordinate cartesiane rispettivamente da 2? + > =1, 2 =1,y = 2> + 1 (z,y > 0).
6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare il flusso del rotore di
F(z,y,2) = (y+ 2, 2(z + 2),3(z + y))

uscente dalla porzione della superficie ¥ di equazione 22 + 3% + 2% = 2 che sta sopra
il piano z = y.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
Versione A

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

> . (4 3)"
;(—1) P

2. Dire se la seguente funzione é continua in (—1, 2), derivabile in (—1, 2), differenziabile
in (—1,2) e calcolare eventualmente il piano tangente

flzy) = V(@ +1)2+ (y —2)%

3. Data la funzione f(z,y) = 2*(y + 1) — 2y trovare i punti stazionari di f e discuterne
il tipo. Calcolare massimo e minimo assoluto di f sull’insieme A = {(x,y) € R? :

V1422 <y <2}
4. Dire se la seguente forma
y?
w= (— - Cosy) dr + 2ylnzx — xsiny)dy
x

é esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare 'integrale curvilineo fw w, dove v é una curva avente come primo
estremo il punto A = (1, 7) e come secondo estremo il punto B = (2, 7).

5. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ vydr + xtydy,
o+D

dove 0T D ¢ la curva chiusa, orientata positivamente, unione di vy, 72, V3, 74 espresse
in coordinate cartesiane rispettivamente da x = y?, y = 1, 22 + 3> =5, y = 0
(z,y > 0).

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare la circuitazione
/ xdx 4+ ydy + xydz
oty

lungo il bogdo della superficie ¥, intersezione del cilindro 224+y? = 4 e del paraboloide
2 . . . .
z = % + ¥, orientata in modo che il versore normale punti verso l'asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
Versione B

1. Stabilire per quali x € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
n

Z<_1)n3” Inn

n=2

2. Dire se la seguente funzione é continua in (2, —1), derivabile in (2, —1), differenziabile
in (2, —1) e calcolare eventualmente il piano tangente

fla.y) =V (z =2+ (y + 1)

3. Data la funzione f(x,y) = y*(x + 1) — 2x trovare i punti stazionari di f e discuterne
il tipo. Calcolare massimo e minimo assoluto di f sull'insieme A = {(x,y) € R? :

V1422 <y <2}

4. Dire se la seguente forma

2

1
w=(2xIny —ysinx)dr + (I —|—cosx) dy

Y

¢ esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo fv w, dove v € una curva avente come primo

estremo il punto A = (7, 1) e come secondo estremo il punto B = (,2).

5. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ 22y dx + 2xdy,
o+D

dove 9T D ¢ la curva chiusa, orientata positivamente, unione di vy, 72, 73 espresse in
coordinate cartesiane rispettivamente da 22 + 2> =1,z =1,y = 2>+ 1 (z,y > 0).

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare il flusso del rotore di
F(z,y,2) = (y+2,2(z + 2),3(z + y))

uscente dalla porzione della superficie ¥ di equazione 22 + y? + 22 = 2 che sta sopra
il piano z = y.
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Recupero seconda prova parziale di Analisi Matematica 2

1. Calcolare il seguente integrale triplo

[ wdzaya:

con A compresa tra i cilindri 22 +y? =lea?+y?> =4 etraipiani z =0e z = y+2.

. Calcolare il seguente integrale curvilineo

(14 xz)
v V1+y+4a?y

dove v ¢ la curva di parametrizzazione r(t) = (¢,t%,Int), t € [1,2].

ds,

. Calcolare il seguente integrale superficiale

1
——— = dS,
//21+2$2+2y2

dove ¥ ¢ il grafico di z = v/2zy con (z,y) € D = {(x,y) € R?: —2x <y <0, 22+¢> <
4}.

. Dire se la seguente forma

w = (2% + 5y + 3y2)dw + (5z + 3zz — 2)dy + (3zy — 42)d=

é esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare 'integrale curvilineo f7 w, dove v é una curva avente come primo
estremo il punto A = (—1,0, 1) e come secondo estremo il punto B = (—2,0, 2).

. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ 222y dx + 4xdy,
o+D

dove 9T D ¢ la curva chiusa, orientata positivamente, unione di vy, 72, 73 espresse in
coordinate cartesiane rispettivamente da 22 + > =1,z =1,y = 2>+ 1 (z,y > 0).

. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare il flusso del rotore di

F(z,y,2) = (z +¥,2(z + 2),3(y + 2))

uscente dalla porzione della superficie ¥ di equazione 22 + y? + 22 = 2 che sta sopra
il piano z = y.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
Versione A

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

= Az +2)"
;(—1) —

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (—1,—3), derivabile in (—1, —3), differen-
ziabile in (—1, —3) e calcolare eventualmente il piano tangente

flzy) = V(@ +1)2+ (y +3)

3. Data la funzione f(x,y) = 2*(y + 1) — 2y trovare i punti stazionari di f e discuterne
il tipo. Calcolare massimo e minimo assoluto di f sull’insieme A = {(x,y) € R? :

0<y<+V1-—2a2}.
4. Dire se la seguente forma
w = (3y 4 cos(z + 2°))dx + (3z +y + z — 1)dy + (y + 2z cos(x + 2%))dz

¢ esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo fv w, dove v & una curva avente come primo

estremo il punto A = (0, —1, \/g) e come secondo estremo il punto B = <O, 2,4/ %”)

5. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare

4
/ 2zydr + ﬁd%
o+D 4

dove 0T D ¢ la curva chiusa, orientata positivamente, unione di 71, v2, V3, 74 espresse
in coordinate cartesiane rispettivamente da x = y?, y = 1, 22 + 3> =5,y = 0
(z,y > 0).

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare la circuitazione
/ 2xdx + xydy + yzdz
oty

lungo il bogdo della superficie ¥, intersezione del cilindro 22+4? = 4 e del paraboloide
2 . . . .
= % + %, orientata in modo che il versore normale punti verso ’asse 2.

3> C——\T?,)’A:) C\rz, —\3 &QmQN CG!L) WN ARS

(-4,0),(4,0) MU AS.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
Versione B

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e /o uniformemente
n

Z(_l)RQ" Inn

n=2

2. Dire se la seguente funzione ¢ continua in (1, 3), derivabile in (1, 3), differenziabile in
(1,3) e calcolare eventualmente il piano tangente

flay) = V(@ =12+ (y —3)%

3. Data la funzione f(x,y) = y*(z + 1) — 2 trovare i punti stazionari di f e discuterne
il tipo. Calcolare massimo e minimo assoluto di f sull’insieme A = {(z,y) € R? :

0<y<+V1-—a?}
4. Dire se la seguente forma
w = (2% + 5y + 3y2)dw + (5z + 3zz — 2)dy + (3zy — 42)d=

é esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove v & una curva avente come primo
estremo il punto A = (—1,0, 1) e come secondo estremo il punto B = (—2,0, 2).

5. Utilizzando il teorema di Gauss-Green, calcolare

/ 222y dx + 4xdy,
otD

dove 9T D ¢ la curva chiusa, orientata positivamente, unione di vy, 72, 3 espresse in
coordinate cartesiane rispettivamente da z? + 3> =1,z =1,y =2+ 1 (z,y > 0).

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare il flusso del rotore di
F(z,y,2) = (x +y,2(z + 2),3(y + 2))

uscente dalla porzione della superficie ¥ di equazione 22 + 3? + 22 = 2 che sta sopra
il piano z = y.

3) (—\(«Jy)/ (- ,\) x@QL, (-1,2) vk A (ij0) nw A
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
Versione A

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente

= (z+3)"
Z(ngn)

n=1

2. Dire se la seguente funzione é continua in (—1, 0), derivabile in (—1,0), differenziabile
n (—1,0) e calcolare eventualmente il piano tangente

flay) = V(z+1)2 4y

3. Data la funzione f(x,y) = 2*(y + 1) — 2y trovare i punti stazionari di f e discuterne
il tipo. Calcolare massimo e minimo assoluto di f sull'insieme A = {(x,y) € R? :

0<y<+V1-—2a2}.

4. Dire se la seguente forma
2xy d 1
= —F QX —
(1+ 22)? 1+ a2

dy

¢ esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo fv w, dove vy ¢ una curva avente come primo
estremo il punto A = (0,0) e come secondo estremo il punto B = (1,1).

5. Sia definito il dominio

D={(z,y) eR*: 0<y<1,9°<x<+5b—y?x,y>0}

Dopo aver rappresentato graficamente D e I'orientazione positiva 0D, calcolare I'area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare la circuitazione
/ xydr + yzdy + xzdz
oty

lungo il bordo della superficie 3, intersezione del cilindro 2% +y? = 1 e del paraboloide
z = 2% + y?, orientata in modo che il versore normale punti verso l’asse z.
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Prova scritta di Analisi Matematica 2
Versione B

1. Stabilire per quali € R la seguente serie converge puntualmente e/o uniformemente
n

=z
ZS”lnn'

n=2

2. Dire se la seguente funzione é continua in (0, 3), derivabile in (0, 3), differenziabile in
(0, 3) e calcolare eventualmente il piano tangente

fz,y) = Va2 + (y — 3)%

3. Data la funzione f(z,y) = y*(z + 1) — 2 trovare i punti stazionari di f e discuterne
il tipo. Calcolare massimo e minimo assoluto di f sull'insieme A = {(x,y) € R? :

0<y<v1—a?}

4. Dire se la seguente forma
3,2 L4 L,
w= (z7y* +xy + 2)dxr + §xy+§m +e¥ ) dy

é esatta nel suo dominio, qualora lo fosse determinare una funzione potenziale per
w. Infine, calcolare I'integrale curvilineo f7 w, dove v & una curva avente come primo
estremo il punto A = (0,2) e come secondo estremo il punto B = (1,1).

5. Sia definito il dominio
D={(z,y) eR*:0<z<1,Vl-22<y<a®+1z,9>0}

Dopo aver rappresentato graficamente D e ’orientazione positiva 0D, calcolare ’area
del dominio utilizzando una delle formule di Gauss-Green.

6. Utilizzando il teorema di Stokes, calcolare il flusso del rotore di
F(z,y,2) = (x +y,2(z + 2),4(y + 2))

uscente dalla porzione della superficie ¥ di equazione 22 + y? + 22 = 4 che sta sopra
il piano z = y.
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