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Esercizio 1
Siano dati i polinomi
pr=—-1+kx+3x3 p,=1+x3 p3=k+1+kx*+Qk+1x3

dove k € un parametro reale.

a) Determinare la dimensione dello spazio vettoriale W = L(p4,p,,p3) al variaredi k € R
b) Datal'applicazione lineare f: M,(R) — R3[x] tale che

(G D=re @ D=r2 £ g=rs r(Q 5=

determinare per quali valori di k € R fé suriettiva.

c) Determinare inoltre per quali valori di k € R il numero 2 € un autovalore di f.
d) Posto k = 0, trovare un sottospazio vettoriale W’ di R;[x] tale che R;[x] = W @ W'

Esercizio 2

Utilizzando il Teorema di Rouché-Capelli trovare i valori del parametro reale k per i quali il
seguente sistema € compatibile e in corrispondenza di tali valori trovare l'insieme delle
soluzioni

x +Y —z =1+k
x + Y tkz= 0
kx — 2y + z = 0
2x + y— 2z=0

Inoltre, nel caso k = -1, si trovi una base dello spazio vettoriale delle soluzioni del sistema lineare
omogeneo.

Esercizio 3
Stabilire se 'endomorfismo f: M,(R) — M, (R) tale che

f(ccl Z):(a+b;c+d Zbd—d)

e diagonalizzabile. In caso affermativo, trovare una base di M,(R) formata da autovettori di f.



