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Esercizio 1

Si consideri lo spazio vettoriale

=i G D6 D)
e lapplicazione lineare f:V — R? la cui matrice associata rispetto alla base
Bz{(é g)(_o1 ‘1))(3 2)}diVeB’={(1,—1),(2,0)}diR2é

Mpg (f) = (; (1) g)

a) Trovare f ((1) g)

b) Trovare una base del nucleo di f

x+y 2(x+y)
0 k

Trovare il valore k € R per il quale 0 &€ un autovaloredi f o g

c) Sia g:R? — V tale che g(x,y) = ( ), dove k & un parametro reale.

Esercizio 2

Utilizzando il Teorema di Rouché-Capelli, studiare la compatibilita, al variare di k € R, del
seguente sistema lineare

2x.+  kx; + kx, =0
le +kX3+ kX4 =0
(k - 1)X2 +2.X3+(k + 1)x4,= k

e trovare l'insieme delle soluzioni per i valori di k per i quali risulti compatibile.

Esercizio 3

Si consideri lo spazio vettoriale

Vz{(‘C‘ Z)EMZ(]R):a+d=O}
a b)_(—Zd—b b—c)_

e 'applicazione lineare f:V — V tale che f (c 2 =\obtac 2d+0b

a) Sitrovino gli autovalori e gli autospazi di f
b) Stabilire se f & diagonalizzabile e, in caso affermativo, trovare una base di V formata da
autovettori di f



