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Matematica Discreta
Foglio 1

Esercizio 1. Siano A “ t1, 2, 3, 4u, B “ t2, 3u e C “ t1, 2, 4u sottoinsiemi dei numeri naturali. Si
determinino tutti gli elementi dei seguenti insiemi:

i) BYC,

ii) Az pBYCq,

iii) BXC e

iv) Az pBXCq.

Esercizio 2. Siano A e B sottoinsiemi di un insieme U. Si dimostrino le seguenti inclusioni.

i) AX B Ď U

ii) AY B Ď U

Esercizio 3. Siano P, Q e R proposizioni. Si dimostrino le seguenti uguaglianze.

i) P^ Q “ Q^ P

ii) P_ Q “ Q_ P

iii) pP^ Qq ^ R “ P^ pQ^ Rq

iv) pP_ Qq _ R “ P_ pQ_ Rq

v)  pP^ Qq “  P_ Q

vi)  pP_ Qq “  P^ Q

(continua sul retro)
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Esercizio 4. Siano A, B e C sottoinsiemi di un insieme U. Si considerino le seguenti proposizioni,
per ogni elemento x P U:

Ppxq : x P A, Qpxq : x P B, Rpxq : x R C .

Attraverso l’uso delle operazioni X, Y e z, si descrivano i seguenti insiemi.

i) tx P U| Ppxq ^ Qpxqu

ii) tx P U| Ppxq _ Qpxqu

iii) tx P U| Ppxq _ Rpxqu

iv) tx P U|  Ppxq ^ pRpxq ^ Ppxqqu

v) tx P U|  pRpxq _ Ppxqqu

Esercizio 5. Si dimostri che le seguenti proposizioni sono tautologie.

i) p P ñ Pq ñ P (nota come consequentia mirabilis)

ii) pP^ Qq ñ P

iii) P ñ pP_ Qq

iv) pP ñ 0q ñ  P

Esercizio 6. Si dimostri che le seguenti proposizioni non sono tautologie.

i) pP_ Qq ñ P

ii) P ñ pP^ Qq

Esercizio 7. Si dimostri che per qualsiasi insieme A si ha

i) AXH “ H

ii) AYH “ A

iii) H Ď A

Esercizio 8. Sia I “ N e sia U “ R. Per ogni i P I, si consideri il sottoinsieme Ai di U definito da
Ai “ r´i, is. Si determinino gli insiemi

i)
Ş

iPI
Ai e

ii)
Ť

iPI
Ai .
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