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1. Per ogni delle seguenti funzioni derivabili nel suo dominio si trovi la sua funzione derivata.

(@) a(zx) = Y+
(

(b) b(z) =xIn(x) — =z

(© cla) = 57

(d) d(z) = sin(In(z))

(e) e(x) = arccos?(z3)

® fla) =t

(&) g(x) = we””

(h) h(z) =er

(i) i(z) = (322 4 2)ecos@)+1
G J(x) = ()

k) k(z) =/ 5%

2. Si determinino tutti i punti stazionari delle seguenti funzioni.

(@) a(z) =23 — $2% — 30z

(b) b(x) = (2% — 22 — 1)

©) c(z) = 2*(2In(x) — 1) — 8In%(x)
(d) d(z) = 3In(z? + 1) — arctan(z) + 1
© e(@) = 52

3. Si determini se le seguenti funzioni soddisfano le ipotesi del Teorema del valore medio nell’in-
tervallo dato. Se si, si determini il punto c di cui il Teorema garantisce la esistenza.
(a) a(x) = 23 — 2z nell’intervallo [0, 1];
(b) b(z) = v/ + 1 nell’intervallo [0, 4];

(©) c(z) = IZw__“*’l_"L nell’intervallo [—1, 1].

4. Si trovi un esempio di una funzione e un intervallo chiuso e limitato [a, b] tale che f sia deriva-
bilein Ja,b[ e f(a) = f(b), ma tale che non esista c in ]a, b] tale che f'(c) = 0. (Suggerimento:
Si guardino le ipotesi del Teorema di Rolle.)

5. Usando il Teorema di Rolle, si dimostri che la funzione f definita per f(x) = zsin(%) se
x €]0,1] e f(0) = 0, ha infiniti punti stazionari nell’intervallo [0,1]. (Non dimenticare di
verificare le ipotesi del Teorema di Rolle!).

6. Siano f e g due funzioni derivabili in un intervallo ]a, b[. Si dimostri che se f'(z) = ¢'(z)
per ogni z nell’intervallo |a, b[, allora abbiamo che la differenza fra le due funzioni ¢ costante,
ciog, f(z) = g(x) + k.



7. Per ogni delle seguenti funzioni, si determini il suo dominio, i suoi punti stazionari, gli inter-
vali dove sono strettamente crescenti o strettamente decrescenti. Per ogni punto stazionario si
indichi se si puod concludere se € un massimo relativo o minimo relativo.

(@) a(r) =322 —5x+7
(b) b(ﬂ:’ 22— Tx+7

r2—32+3

z2+4x
r2—4x+4

)

)

d) dz)=z—Vr2 -1
(e) e(z) =zln(z —1)
0 fz
(® gz

(©) c(z) =



